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इस लेख में हम, वृत्त एवं उससे जुड़ी कई प्रमेय  ंके बारे में चचाा करें गे। वृत्त ज्यामममत का बहुत क़ी महत्वपूर्ा भाग है। 

इस लेख में हम स्पर्ा रेखा, ज़ीवा और कुछ अहम र्ार्ा मर्ि क्स का अध्ययन करें गे। 

वृत्त: 

1. एक वृत्त उन मबन्दुओ ंका समुच्चय अथवा मबन्दुपथ ह ता है ज  मक एक मनमित मबन्दु (केन्र) से मनयत दूऱी पर स्स्थत 

ह ते हैं। 

2. वृत्त के केन्र से पररमि पर स्स्थत मकस़ी भ़ी मबन्दु के मध्य दूऱी समान ह त़ी है। 

 

व्यास: 

व्यास मिज्या का द  गुना ह ता है, D=2R 

वृत्त के केन्र से ह कर गुजरने वाल़ी ज़ीवा क  वृत्त का व्यास कहते हैं। 

स्पर्ा रेखा: वह रेखा ज  वृत्त क  उसक़ी पररमि के एक मबन्दु पर स्पर्ा करत़ी है, स्पर्ा रेखा कहलात़ी है। 

 

छेदक रेखा: वह रेखा ज  वृत्त क  द  मबन्दुओ ंपर स्पर्ा करत़ी है, छेदक रेखा ह त़ी है। 

ज़ीवा: वह रेखाखण्ड ज  मक वृत्त के अंदर स्स्थत ह ता है और इसके अंमतम मबन्दु सदैव वृत्त क़ी पररमि पर स्स्थत ह ते 

हैं। 
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वृत्त के प्रमुख मसद्ांत एवं पररर्ाम 

1. वृत्त क़ी द  ज़ीवाओ ंमें, बड़ी ज़ीवा केन्र के सम़ीप ह त़ी है। 

2. वृत्त के केन्र से ज़ीवा पर डाला गया लम्ब ज़ीवा क  सममिभामजत करता है अथवा यमद मिज्या ज़ीवा पर लम्बवत ह  

त  वह ज़ीवा क  सदैव समान मवभामजत करत़ी है। 

 

3. वृत्त के केन्र और ज़ीवा के मध्य मबन्दु क  ममलाने वाला क ई भ़ी रेखाखण्ड ज़ीवा पर लम्बवत ह ता है। 

यमद AM=MB त  OM, AB पर लम्ब ह गा। (उपर क्त आकृमत में देखें।) 

4. वृत्त क़ी प्रत्येक समान ज़ीवा वृत्त के केन्र पर समान क र् अंतररत करत़ी है। 

अथाात् यमद AB = CD त  ∠1=∠2 
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(5) यमद द  ज़ीवाओ ंिारा केन्र पर बनाया गया क र् समान ह  त  ज़ीवाएं लम्बाई में समान ह त़ी है। 

(6) वृत्त क़ी समान ज़ीवाएं वृत्त के केन्र से समान दूऱी पर स्स्थत ह त़ी है। 

(*) वृत्त के केन्र से समान दूऱी पर स्स्थत ज़ीवाएं लम्बाई में आपस में बराबर ह त़ी है। 

(7) मकस़ी चाप िारा वृत्त के केन्र पर बनाया गया क र् इस चाप िारा वृत्त क़ी पररमि के रे्ष भाग पर बनाये गये क र् 

का दुगना ह ता है। 

∠x=2∠y, 

 

(08) मकस़ी चाप िारा एक ह़ी मिज्याखण्ड में बने क र् समान ह ते हैं। 

∠ACB=∠ADB 
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(09) अिावृत्त में बना क र् समक र् ह ता है अथाात व्यास िारा पररमि पर अंतररत क र् सदैव समक र् ह ता है। 

 

(10) मकस़ी समक र् मिभुज के कर्ा पर बनाया गया वृत्त इसके समक र् वाले ऱ्ीषा से ह कर गुजरता है। 

(11) मकस़ी चक्ऱीय चतुभुाज के सम्मुख क र्  ंका य ग सदैव 180° ह ता है। 

चक्ऱीय चतुभुाज वह चतुभुाज ह ता है मजसके सभ़ी ऱ्ीषा वृत्त क़ी पररमि पर स्स्थत ह ते हैं। 

  

∠A+∠C=∠B+∠D 

(12) यमद चक्ऱीय चतुभुाज क़ी मकस़ी भुजा क  आगे बढाया जाता है त  नया बना बाह्य क र् सूदूर मवपऱीत अंत: क र् के 

बराबर ह ता है। 

 

 ∠1=∠2 
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स्पर्श रेखा के कुछ महत्वपूर्श बिन्दु: 

(1) वृत्त क़ी स्पर्ा रेखा और मिज्या, वृत्त क़ी पररमि पर स्पर्ा रेखा के ममलान मबन्दु पर सदैव 90° का क र् अंतररत 

करत़ी है। 

 

यबद AB, P पर स्पर्ी हो, तो OP, AB पर लम्िवत होगी।  

(2) एक ह़ी बाह्य मबन्दु से वृत्त पर ख़ीचं़ी गय़ी द  स्पर्ा रेखाओ ंक़ी लम्बाई आपस में समान ह त़ी है। AP=AQ 
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(3) यमद द  ज़ीवाएं AB और CD, वृत्त क  अंत: अथवा बाह्य प्रमतच्छेमदत करें  त  

PA*PB=PC*PD 

 

 (4) यमद PAB एक छेदक रेखा है ज  वृत्त क  A और B पर प्रमतच्छेमदत करत़ी है और PT, T पर स्पर्ी है, त  

PT2=PA*PB 
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(5) यमद वृत्त के स्पर्ा मबन्दु से क ई ज़ीवा ख़ीचं़ी जाए, त  ज़ीवा वृत्त के साथ ज  क र् बनात़ी है वे क्रमर्: एकान्तर वृत्त 

खण्ड  ंके क र् के बराबर ह ते हैं। 

∠BAT=∠BCA=∠1 

∠BAP=∠BDA=∠2 

 

(6) यमद द  वृत्त एक दूसरे क  अंत: अथवा बाह्य स्पर्ा करते ह ,ं त  स्पर्ा मबन्दु वृत्त  ंके केन्र  ंक  ममलाने वाले रेखाखण्ड 

पर स्स्थत ह ता है। 
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केन्र  ंके मध्य दूऱी  

जब वृत्त अंत: स्पर्ा करें , दूऱी =AP-BP 

जि वृत्त िाह्य स्पर्श करें , दूरी =AP+BP 

कुछ महत्वपूर्श पररर्ाम:  

(1) यबद एक िाह्य बिन्दु P से दो स्पर्ी रेखाएं PA और PB ख़ीच़ी ंजाएं, त  ∠1=∠2 और ∠3=∠4, OP, AB के लम्बवत 

है और AC=BC 
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(2) यमद r1 और r2 द  वृत्त  ंक़ी मिज्याएं ह  ंऔर d द न  ंवृत्त  ंके केन्र  ंके मध्य दूऱी ह , त  द न  ंवृत्त  ंक़ी उभयमनष्ठ 

अनुस्पर्ी रेखा क़ी लम्बाई 

 

   

(3) यमद r1 और r2 द  वृत्त  ंक़ी मिज्याएं ह  ंऔर d द न  ंवृत्त  ंके केन्र  ंके मध्य दूऱी ह , त  द न  ंवृत्त  ंक़ी उभयमनष्ठ 

मियक स्पर्ी रेखा क़ी लम्बाई 

 

  

(4) यमद क ई वृत्त मकस़ी चतुभुाज क़ी चार  ंभुजाओ ंक  स्पर्ा करता है, त  मवपऱीत भुजाओ ंके युग्म का य ग बराबर 

ह ता है। 

अथाात AB+CD=AD+BC 
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(5) यमद मकस़ी वृत्त क़ी द  ज़ीवाएं AB और AC आपस में बराबर ह ,ं त  क र् ∠BAC का मिभाजक वृत्त के केन्र O 

से ह कर गुजरता है। 

(6) मकस़ी चक्ऱीय चतुभुाज के क र् समामिभाजक िारा बना समबाहू मिभुज भ़ी चक्ऱीय ह ता है। 

(7) यमद चक्ऱीय समलम्ब चतुभुाज सममिबाहू है त  इसके मवकर्ा समान ह ते हैं। 

 

यमद AB, DC के समान्तर है और AD = BC त  AC = BD 

(8) द़ीर्ा वृत्त में बना क र् न्यूनक र् और लरु् वृत्त खण्ड में बना क र् अमिकक र् ह ता है। 

(9) यमद r समान मिज्या के द  समान वृत्त इस प्रकार हैं मक एक वृत्त का केन्र दूसरे वृत्त क़ी पररमि पर स्स्थत है त  उन 

वृत्त  ंक़ी उभयमनष्ठ ज़ीवा क़ी लम्बाई मनम्न सूि से ज्ञात करें गे – l=√3*r 
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(10) यमद 2a और 2b द  ज़ीवाओ ंक़ी लम्बाई है ज  मक एक दूसरे क  समक र् पर प्रमतच्छेमदत करत़ी हैं और यमद वृत्त  ं

के केन्र के मध्य दूऱी और ज़ीवा का प्रमतच्छेदन मबन्दु C है त  वृत्त क़ी मिज्या मनम्न सूि से ज्ञात क़ी जायेग़ी – 

  

(11) यमद r मिज्या के त़ीन वृत्त एक रबड बैण्ड से मर्रे ह  ंत  रबड बैण्ड क़ी लम्बाई ह ग़ी – 

6r+2πr 
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